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Heka je f : M — R Mopcosa dbyaxnmja auju Mopcos nommaOM My (f) Hema
y3acTomHux creneHa npovensbuse t. dokasarn na je My(f) = Pi(M), tae
je P.(M) TloenkapeoB OJIMHOM MHOrocrpykocru M.

Hedununuja. Mopcosa dyukuuja f : M — R 3a kojy je
My(f) = P(M)
HA3WBA ce caspuenom Mopcosom Pynryujom.

HokazaTn g3 MHOTOCTPYKOCT KOja JOIMYINTa caBpireny MopcoBy dyHKIHjy
“Ma XOMoJorujy 6e3 topsuje. Jlatu mpuMep MHOTOCTPYKOCTH KOja HE I10-
nymra caspiieny MopcoBy dhyuknujy. Jlaru npumep caspriene Mopcose
dyukmnuje.

Hexka je T? = R?/Z? Topyc ca merpukom Haciehenom m3 R2. Tokasarn ma
je ca f(xz,y) = cos (2mx) + cos (2my) pobpo medunucana Mopc—Cuejnoba
dbynxmmja ra T2. Ha Topycy mpeicTaB/beHoM Kao KBaJpar ca, HIeHTHhHKO-
BAHUM HACIPAMHWM CTPAHUIAMa, HAIPTATH KPUTUYHE Tauke QyHKIHje f u
rpajujeHTHe JuHUje Koje ux mose3yjy. [a mm je f caeprmena Mopcosa
dyukuuja’?

Heka je RP? = D/. npojekrusna papaH no0ujena of jeJHHHYHOr JHCKA
D := {|z| < 1} ugenrudukarmjon €? ~ O+™)  Tokazatn na je ca
f(z,y) = 22% + y? + 1 nobpo nedbunucana bynxuuja na RP? u manpraru
heHe KPUTUYHE TaYKe W I'PaJUjeHTHE JINHUje KOje UX CIIajajy y OHOCY Ha
merpuky Hacaeheny u3 D. Ila su je f Mopcosa dynkumja? a jam je f
Mopc—Cwumejnosa dynxnnja?

Heka je (M, g) PumanoBa MHOrocTpykocT ca PuUMaHOBOM METPHKOM ¢ U
meka je f : M — R rnarka dysknuja. Jokasaru 1a je HOIMHOIOCTPYKOCT
N C M wvHBapujaHTHa y OSHOCHY Ha IPaJnjeHTHH TOK (pyHKnuje f ako u
caMo ako je, 3a cBako T € N,

(T,N)* C kerdf(x),

rue je (T,N)* oproromammu Kommiement tamprenTHOr npocropa TN y
T, M y omgmocy Ha METPHKY (.

Hexka je M rmaTrka MHOTOCTPYKOCT | ¢1, g2 ABe PuMaHOBE MeTpHKe Ha HO0j.
Hokazaru pa Mopcosa dyukuuja f : M — R uma ucru rpajujeHTHH TOK
y OJIHOCY Ha g1 W g2 aKO M CAMO aKO Cy HCIyrheHa cieneha jBa yciaosa:
(o) Vx e M)V, f(z) Ly, kerdf(x)

(ﬂ) (V.”L' € M) valf(x)Hgl = ”ngf(m)ng;

rze je Vg, f rpagujent y onHocy Ha MeTpuKy ¢, L, oproronasn y omHOCy Ha
MeTpuKy ¢ u || - || HOpMa MHAYKOBAHA METPUKOM g.

Heka je M riaatka MHOTOCTPYKOCT, o, g1 JBe PuMaHOBe MeTpuke Ha 0] U
f+ M — R MopcoBa dyHKIIHja KOja IMa UCTH TPATHjEHTHU TOK ¥ OIHOCY
Ha go u ¢g1- Jokasaru ga f mMa mCTH MpaJUjeHTHU TOK y OmHOCY Ha Pu-
maHOBy MeTpuky tg1 + (1 — t)go 3a cBako t € [0, 1].



