Teopuja Mopca 2007 /08. KomenTapu, ynyTcTBa u moTnmuTama

IIpBu momahwm 3amaTak

(1) Jlako je Buumeru na je aujaronana A C N X N ruiarka noAMHOIOCTPYKOCT.
I'pacdbuk npecamkasama f y M x N je (f x id)"Y(A). Ha m je f x id
TPAHCBEP3AJIHO Ha A7

(2) a nu je npecek rpaduka npecankasamba f u g nogMuorocrpykoct y M x N
ako je f TpaHcBep3ajHO Ha g7

(3) Axo ce R u S cexy Tpanceep3anno, mokazatu ma je V(RN S) = vR @ vS.
Ha 1 Baxku oOpHYTO?

(4) Tomro je TBpherme (a) JTOKATHOr KapaKTepa, MOKEMO J1a mpuMeHMo Teo-
pemy o paury u3 R™ (y cBaKoj JIOKA/IHO] KApTH) U OJATIIE 3aKbYyIUMO (a).
Ocrana tBphema cy ommra ronojoruja. Y Be3u ca (J1) NPESUCTATH CTD.
91-95 y ,AHanu3u HA MHOTOCTPYKOCTHMA” .

(5) PD(X)APD(Y) = (—1)4mX-dim¥Y pp(y) A PD(X) (anTuxomyrarusioct
criofbarmer MEoOKema A), ma je X - Y = (—1)dimX-dimYy . x

(6) (6) 360r mumensuja mMuoKeme A : H,.(T?) @ Hy(T?) — H, 4(T?) ce mako
omnmcyje 3a cBe 1,5 ceM r = s = 1; ma O6MCMO Ta OMHCATH y TOM CJAYYajy
mMoxkemo ga uckopucrumo PD(R N S) = PD(R) A PD(S) u npehemo ca
KOXOMOJIOTHje Ha XOMOJIOTH]jY, TJI€ Ce CTBApU BHUJIE T€OMETPHU]CKU, U UCKO-
puctuMo Be3y [ToeHKapeoBor myasia U MHIEKCA MIPECeKa U padyH u3 (a).
() IIpeu mawum: TPUMETHTH A U3 TAYHOT HU3a XOMOTOICKUX IPYIa TPHU-
BujasHor paciojema F' x B cnenu 7 (F X B) = mp(F) @ mi(B). Jpyeu
nawun: VI3 TAYHOT HE3a XOMOTOICKHX TPYINA HATKPUBaKA (Tj. paciojema

— —

ca muckperanMm ciojem) M — M cneqm mp (M) = 7, (M) 3a k > 1, a Topyc
ce HATKpHBA ca RZ.

(7) Ha su id moxke ga Gyze XOMOTOIHO HEKOM [IPeC/IMKaBatby KOje Huje Cypjek-
nuja? Ilra je cremen mpecinkaBarba Koje HUje CyPjeKTHBHO?

Apyru nomahu 3agaTak

(1) Ma v ckyn peryiapHuX BPeIHOCTH MOpPa 13 Oyae OTBOpeH?

(2) Jla i cKyn KpUTHYHUX Tadaka MoxKe zna Oyie rycr? Ako Moxke, Kakas je
HEr0B KOMILJIEMEHT !

(3) Iomro je TBpheme JOKaTHOr KApAKTEPA, MOKEMO JIOKATHO J1a IIPUMEHUMO
Teopemy o panry.

(4) Uspauynaru x(S™). Cdepa nenapue mumensuje 2n — 1 ce nanasu y R?" &
C", a y XOMNJIEKCHOM IPOCTOPY MHOYKehe Ca i je PoTalyuja 3a 5, TaKo Ja
je i% € TS?>"~1. OBo Moke fa ce uckopucTa u 3a (a) u 3a (6).

(5) f« ma H,(S™) je onucano momohy crerena, a OBJIe MOXKEMO Ja IIPUMEHUMO
JledrrenoBy Teopemy o puUKCHHUM TadKaMa.

(6) Ogo je 3amaraxk o Majep — BujeropucoBom Huzsy.

(7) Oaj 3amarak moxke (u Tpebal) ma ce ypaau Ha ABa HaYHHA:
Ilpsu: Heka je p € OM perynapua tauka Hecyfene perpakuuje r. Cxyn
r~1(p) je jemmommmensmonal MHOrOCTPYKOCT Ca I'DAHHIIOM MHOTOCTDYKO-
cru M. Jeman mwen kpaj je tauka p. e je apyru? Osaj 3amatak je

Homrro je dimOM = dim M — 1. O6parutu naxmwy Ha 0BO, OM Huje UCTO IITO U MONOAOUIKA
eparuya; Hup. quck D = {z € C | |z| < 1} je MHOrOCTpYKOCT Ca IDAHUIIOM, JIOK IPOBYIIEHH TUCK
D\ {0} (umja je Tonosomka rpanuma {0} US!) muje (Bugern crp. 174-175.)
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(10)

Jokazad (Kao jiema) Ha oBaj Hauu y Musnoposoj kwusu ,, Tonosoruja ca
JvbepeHITrjabuIHe TaYKe TJICIUIITa” .

Apyeu: Tornenaru Jlemy 2 ma 165. crpanu y ,,AHaJu3u HA MHOTOCTDY-
KocTUMA” . ApPryMeHT U3 HeHOr J0KA3a MOXKE Ja Ce YOIIITH Ha OHO IITO
opJie Joka3yjemo, y3 nomoli Teopeme 3 wa 537. crpanu (ako M uuje opu-
jenrabuiHa OHA U Jlajbe BaXKHU, CaMO ca Zg KoedulujeHTuMa), Ta4HOI HU3a
napa (M,0M) u Teopeme 13 ua 480. crpamu.

Omra Tomnosoruja.

(a) HokazaTu na omase cjieau 1a Jlujesa rpyna umMa TPUBKUjaJIHO TAHTE€HTHO
pacmojerbe. MHOrOCTPYKOCTH KOje MMajy TPUBHjAJIHO TAHIEHTHO PACIOjEhe
HA3UBAjy Ce NAPaAeAU3GOUAHUM MHOZOCTNPYKOCTAUMA.

(6) Ako je E — S! panra 1, onza je ono wmm muiungap uiu Mebujycosa
Tpaka (unm je tpusujasHo wiu uuje). Ako je E pamra k > 1, omzga je
dim £ > dimS! + dim S, na u3 Teopeme 0 TpaHCBEP3ATHOCTU CIEIH 1A
noctoju cedemse s : St — F takso ga je s(S') y TpamcBep3amHOM TOM0Kajy
(unraj: amcjyakrHO) ca HysaruMm cedewseM. Oparie, y3 nomol (a), caeau
na je E aupekTHA CyMa TPHBHjAJHOT paciojema panra 1 m paciojema
parra k — 1. Ako je k — 1 > 1 OHOBUMO 0OBaj TOCTYMAK. 3aK/bYUYNTH HA
Kpajy: CBako paciojeme Haa S' je mim TpHBHjaNHO, WM JUPEKTHA CYMa
TpuBHjaaHor 1 MebujycoBe Tpaxe.

(a) u (6) Pacnojemwa panra 1 je opujeHTabHIHO aKO U CAMO AKO j€ TPUBH-
jamno. 3a mHorocrpykocru panra seher og 1 oBo Huje TauHo (HaTH KOH-
Tpampumep), Maja (HapaBHO) BaXKU CMEpP ,aKo”.

(5) v({x | f(z) = yo}) > Vf #0.

Komenwmap o opujenmabusnocmu: Tpebamo Om, HE3aBUCHO O OBOT 3a-
JlaTka, 3HaTU U pasymeru cienehe udurbenune (J0Ka3aHe HA PA3HUM MeC-
tuma y Kbusu — y §4 u §6 y Tpelhioj rnasu, y Teopemu 13 na crp. 480...):

— OpujeHTabuyiHO paciiojerme HaJl OpujeHTaduIHOM 0a30M je opujeHTa-
OGuJIHA MHOTOCTDPYKOCT.

— (Ko)TaHreHTHO pacjojeme je OpujeHTabuIHa MHOrOCTPYKOCT (ajim He
yBeK opujeHTabrIHO paciojeme!).

— Cnepnelie nedbwununuje OpujeHTAOMITHOCTH N—ANMEH3WOHE MHOTOCTPY-
koctu N Cy eKBUBAJICHTHE:

& nocroju n—dopma {2 va N koja uurzge Huje nysa (osa dopma
30Be ce PoPMOM 0PUJEHAUUTE I 3ANDEMUNE);
& mocroju armac (Ux, 1) va N, takas ga (¢y, o w;;)* qyBa
opujerranujy y R™ (1j. uma nosurusan jakobujaH).
O TN — N je opujeHTabUIIHO PACTIOjeIbE;
Axko je N KOMITaKTHA 1 OBEe3aHa, OHIA cy M, >, O eKBUBAJICHTHHA U €A,
& o pr(N) =R;
& H"(N;Z) = Z;
&Z Hn(N;Z) =Z.

— OpujenTaiuja je HEONXOAHA 33 WHTETPAIIN]Y;

— CBaka MHOTOCTPYKOCT UMa OPHjeHTabUITHO JIBOJUCHO HATKPUBAIHE.

— Kpaj OM opujenrabunne maorocrpykocra M je opujenTabmina MHO-
rocrpykoct (y ominreM ciaydajy, Kpaj He Mopa Aa Oyze opujeHTabuiHa
MHOTOCTPYKOCT, MAKO TIOCTOjeé MOTHBHY 73 C& MOCYMEbA HA TO — BUIAETH
Bagarak 29 u muckycujy npe mwera Ha crp. 540-541).



3adamax: dokazaru 1a je

n+1
Q= Z(—l)kﬂmkdazl A ANdxg A+ AdTpia
k=1

(o3maka ~ | T3B. Y3UMAAUUG, O3HATABA A j€ WIAH TOJ BOM UCIYIITEH W3
mspasza) dhopma sampemune Ha cdepn ST C R

(a) U3 nocrojama f cienu na M u N umajy ucry aqumensujy. Uckopucruru
amyT # u3 komenrapa 3amarka 10. ra je f*Q7

(6) Ako zanpemuny 6aze mepumo dopmom (), a 3anpeMUHy HATKPHUBAIHA
dbopmom T*Q, onza je wuxos oxHoc jenHak 6pojy ciojesa (Teopema o Be3n
CreleHa ¥ UHTErpaJia), & OH Ce MOXKE U3PA3UTU y TePMUHUMA (DYHIAMEH-
ranuux rpyna (sugeru §4 y Tpehoj riuasn).

Bapujayuja na memy (6): peasHu OpOjeKTUBHU IPOCTOP je 0a3a HATKPU-
Bamba

ZQ — S”

|
RP™.

3a koje n je RP™ opujentabunna muorocrpykocr? Jla am 3a te n mnoc-
TOju mpuponHa dopma 3ampemune Ha RP™, 1 KOIHKa je 3ampeMuHa Ipo-
JEKTHUBHOT TIPOCTOpa MepeHa ToM hopMom?

Kommnekcra anaioruja oBOr IpuMepa je paciojeme

Sl — SQn—i—l

!
cpm.

Crangap/ana eyKIHICKa METPHUKA Ha chepH je MHBAPHjaHTHA y OfHoCy Ha St
nejcrBo, na uaaykyje merpuky Ha CP™. Axo 3anpemune mepumo ¢popmama
carJiacHUM Ca TOM MeTPUKOM (Buzeru 3ajartax 8 Ha crp. 174), uz Oybunu-
jese Teopeme ciemm Vol(S2"H1) = 27Vol(CP™). Cnenujammo, Vol(CP) = 7
(ro cMo MoryM U j1a ovekyjemo, uMajyhn y Bugy 3azarak 16r).
Vuopenutu ca 4. 3amarkom y [Ipsom momahem.

OBo je 3aJ1aTaK M3 TAYHUX HU30BA XOMOTOIICKHMX 'PYIa PAcjojermba (BUaeTH
Teopemy 2 Ha crp. 487 u upumepe usa mwe).

(a) je najuakie uzpauyuaru kKopucrehiu CW 1ekoMIo3unujy mpojek TuBHAX
npocropa u reopemy o xomojoruju CW kommnekca; (6-r) je BexOa TadHux
HU30Ba XOMOTOIICKHAX IPYIA PACTIOjErba.

Majep - Bujeropucos nn3, Kutnerosa gpopmyna, TadHN HI30BH XOMOTOIICKUX
rpymna paciojema (0Bae camo TpuBujannux, Tj. 7, (FXB) = m(F)®m(B)).
(a) w (6) Huje Termko nspauyHaT XOMoJIoIKe n (10 ofpelieHe numMensmuje)
XOMOTOIICKE TPYIIE TIPOjJEKTUBHUX IPOCTOPa U JIeKapTOBUX MPOU3BOIA OCY-
MIbUYEHHUX /I CY UM XOMOTOIICKY €KBUBAJIEHTHH; [TUTAHE j€ CAMO 1ITa OpKe
Boau s10 (HeraTwBHOr) oarosopa. Huje somie npobaTtu u jeiHo u Apyro y
cBaKOM ciiyuajy (Y4ak M ako OPBU [OKYIIA] BOAM 1O peinewa). Pesynrar
nox (6) nokazyje ga dubpanuja uz 3agarka 13a Huje TpUBHjATHA.

() u (r) Iormemaru crp. 113-114.



(1) RP? moxe ga ce cxBaTH Kao TPOJMMEH3HOHA JIONTA IPeTHHKA T Ca
UIeHTH(DUKOBAHUM aHTHUIIONAJHUM TauKaMma rpanudne cdepe. Tako ce ra-
YKe MHOTOCTpyKocTH RP3 MOry cXBaTHTH Kao Tadke My»KH |—T, | Ha mpa-
BaMa KpO3 KOOPAWHATHM TOYETaK, MPU Y9eMy —7 W T OATOBAPA]y WCTO]
Tavykn. Bam kao mro ce m porammje (tj. emementn rpyme SO(3) mory
CXBATHTH Kao map (0ca poTammje, yrao u3 WHTEPBaJa [—m,7|), mpu demy
HEMa, pa3jvKe u3Mely poramuje 3a m v —7.

Uckopuctutn Teopemy 2 ma 111. crpamu. Iormemaru IIpumepe 25 u 26 u
Samarke 14, 16-19 ma crp. 114-115.

(a) Baxku u 06pHyTO, Tj. Bayku ekBuBaJIeHIKja. AKO je nHKIY3Uja ¢ KODU-
Opammja, 10Ka3arTn A2 u3 aeduHumrje kKogpubparmje caean a1a mIOCTOj| Mpec-
JIMKABAIE T TAKBO /1A JIdjarpam

Ax[0,1JUX x{0} 4  Ax[0,1]UX x {0}
| A

X x [0,1]

KOMyTHUpa. TuMe je MOKa3aHO MOCTOjarhe PeTPaKIIHje 7.

ObpuyTo, meka je 7 : X x [0,1] — A x [0,1] U X x {0} perpaknuja.
Axo je f : X — Y menpexkumno mpecimkasawe u H : A x [0,1] — YV
xomoronmja Takea ma je f = H(-,0), nokasartn na je ca F := (HU f)or
mo6po nedurncano npecankasame F 1 X x [0,1] — Y u 3akmyanTn onarne
na je uukaysuja ¢ : A — X xodubparmja.

(6) Hocmarparu mumuagap Ct npeciukasama ¢. JloKazaTu 1a He IOCTOju
perpakiuja XaycaopdoBor IpocTopa Ha HE3ATBOPEH IIOTIIPOCTOD, a 3aTUM
UCKOPUCTHUTH (a).

() Hokazaru ma je mpojexmmja 7 : X — X /A XOMOTOICKA EKBUBAJIEHIH}A.
Jecre; Moxke na ce uckopucTH ekBuBasieHMja 13 3agarka 18a.

(a) Uckopucruru 3anarak 18a u nenrpaady npojeknujy munuegpa D™ x
[0,1] mag 3anensbenom jonToMm Ha Beroy Gazy D™ x {0}, rme je memrap
npojexmmje neraTap Kpyra D™ x {2}.

(6) Uaaykiujom cecru Ha (a).

Mowro je f(+x) = f(z), dynxuuja f markpusa dynxnujy f na RP" =
S"™/Zy. TIpojekTmBHHE mpocrop RP™ je MOKPHBEH OTBOPEHHM CKYIIOBHMA,
Uj =A{[zo:21:---:2y] | z; # 0} ca xkaprama

¢j : Uj — Rn, ¢j([]}0 Y O D .’I}nD = (to,tl, ce 7tj—1atj+1a “ e ,tn),
rme je tp = ‘;—"xk Uckopucruru
J

ti=a% 3a k#j mu x?zl—Ztﬁ,
[y

omaksie caenn 3anuc gyuknuje f y nokannoj kapru Uj

ftr,tn) =G+ (k= )t

ey

u wenor qudepennmjana df (t1, ..., x,) = 2 Y, (k—j)tpdty n 3axmyanTn na
[

jepj=[0:---:0:1:0:---:0] jexuna kpurnuna tauka y U;. Jorazaru

Jla je MaTpulla ApYTor U3BOJAA Y p; AUjaroHa/IHa MaTpHULa Ca JUjaroHaHuM



ejqementuma 0 — 7,1 — j,....n — j. Oparie ciaegu cBe LITO Ce TPAaXKU Y
3aJaTKY.

n
3adamax: Ia ma bynkmmja CH D §2H S R 20— 7 klzk|? nedun-
k=1

ume Mopcosy dbyukimjy #a CP" = S?"*1/S'? Ako je omrosop moTspaam,
HahM WHIEKCE HHEeHWX KPUTHIHUX TATaKa.

Tpehu nomahmu 3amaTak

(1)

(6) Crenen je ,,6poj enemenara” cxyna f~'(yo) 3a perynapHy BPeIHOCT Yo;
y3 momoh CapmoBe Teopeme TO Yy MOXKEMO 3TOJHO 113 n3abepemMo, TaKo I
je (y3 mamy snoymorpeGy motanmie) (Sf) ™ (yo) = £~ (yo).

(8) OBue moxe na 6yue on kopucru Ppojoenmanosa meopema: Cycrensuja
UHIyKyje mpecauka Ba -the Sy : mx(X) — w41 (SX) koju je mzomopduzam
3a k < 2n u enomopduszam 3a k = 2n. Wuaaykuujom, y3 npumeny (6),
BUIUMO 73 je MOBOJBHO mokazaru TBpheme 3a n = 1. CxBaruTu mpecsu-
kaBame S' — S! kao mepmommuno mpecimkasame R — R u esormparn
ycromene Ha Ananusy 1...

(r) Cne reneparope rpyne Hi(T?) (mwnu 71(T?)) npeciukasa fi, a rae id,?
OBaj 3amarax je cauvan 5. 3amarky w3 JIpyror momaher; o KOpUCTH MOXKe
ma Oyme u Xormdoa TeopemMa U3 MPeTXOTHOT 33ATKA.

VckopucTuTr TagHE HA30BE NAPOBA M H—JIeMy.

BaxBasbyjylin mocTojamy peTpakTa TaIaH XOMOJIOMIKH HU3 Mapa Ce Paciaia,
Ha BULIE KPATKUX TAYHUX HU30BA KOjU ce pa3isajajy (Bugeru 469. crpany).
OBa uzeja y ApyroM KOHTEKCTY (XOMOTOICKUX Tpyma) jaBsba ce y [Ipumepy
10 va 489. cTpanu.

Osjie cBe clieau TUPEKTHO U3 JIeUHUIT]A.

Komnyc je yBek KOHTpaKTHOMIAH.

(a) cnenn n3 Capriose Teopeme, neo (6) u3 (a) u Teopeme 2 va 196. crpann,
a3a IPYTH J1e0 MOKe j1a 6y/e o kopuctu Xordgosa Teopema u3 1. 3a1aTKa,
unn Xypesuuesa TeopeMa Ha ¢rp. 482 (Huje Jole 3a KOHIUIN]Y MOK IAHIX
BUjyra W3BeCTH 3aKjbydak u3 obe); (B) u (r) cy, omer, Bexba U3 TaIHUX
HU30Ba XOMOTOIICKHAX I'PYIa PACTIOjErba.

IIpumep moxe 13 ce Hahe 1 3a peanHe DYHKIH]jE jeIHE peasHe TPOMEHbUBE.
3a n > 2 KpuTU4HE TAYKE HUCY W30JI0BAHE.

ITpecexk XOPW3OHTATHIX TPaBUX ca Mapabomonaom z = f(p) — 2% — y? naje
MopcoBe KoOpauHATE ¥ OKOJIHMHHU TAYKE MAKCUMYMa P. 3a OCTaJie KPUTHIHE
TAYKE TMOCTYITATH CJIANIHO.

HckopucTuTn YumbeHnIy 13 ako je A MaTpuma ca HENPEKWIHWM eJeMeH-
TiMa, ckym det A > 0 je oTBOpeH.

IMurame (a) je TOKATHO, TTa MOXKE JIa Ce CBEIE HA PAYYHAHE MATPHUIIE U3BOIA
npeciukasama ¢ — df (z) = (z, f'(x)) y xoopmuaarama. 3a (6) mckopuc-
tut (a) m mperxonHu 3ajarak moj (r). CBaka Tadka MMa OKOJMHY Ca
TPUBKjAJHOM KOXOMOJIOMM]OM (HIP. KOHTPAKTUOWJIHY ), 1a je y (B) JOKaJIHO
n = df 3a veky MopcoBy dbyakuujy f.

Bagarak 12 (a) MoxKe 42 1IOMOrHE /14 Ce JACHUje BUIU O YEMY Ce OBJIe 'OBODHU.
(a) Ako je M D U 2 Re MopcoBa KoopIuHATHA KapTra, mepUHHUCATH
Merpuky ¢ Ha U ca g := ¢*(,-), rme je (-,-) eyknmacka MeTpuka. Ban
Mopcosux koopauHaTa IehUHHCATH ¢ TTPOU3BOILHO. Vckopuctutn pasdom-
jame jemmauIe, caudHo Kao y Teopemu 1 Ha 116. cTpanu.



(6) ¥ MopcoBuM KOOpJMHATAMA, jeJHAYUHA ‘fi—z = —Vf(v) Moxe ekcrmu-

UTHO z1a ce penmn, ako je V gedunucano nomohy merpuke us (a). Pemm-
TH je W OJaTJIe BUJIETH Ja CY JeJoBU (He)CTabu/IHe MHOTOCTPYKOCTH KOjU
JIeXKEe Y THM KOOPJAMHATHUM KapTaMa 3aiCTa MHOTOCTPYKOCTH. 3a riaobainu
3aKJ/bydaK JOKA3aTH A jemHomapaMerapcka dhamuanja andeomopduzama
w1 M — M renepucana rpajiijeHTHOM jeJHAYMHOM CIMKa, (HE)crabusHe
MHOTOCTPYKOCTH Ha (HE)CTaOUIHE MHOTOCTPYKOCTH U J13, OKOJIUHY TTPOU3BO-
sbHe Tauke p € M mudeomopdusam ¢; 3a I0BOBHO BEJIHMKO |t| Ipeciukasa
y Mopcosy kapry. Uckopucturu 3aTuM eKCIIMIUTaH onuc (He)cTabuiHunx
MHOTOCTPYKOCTH y MopcoBuM KapTama W 9W-EHHIY A3 je maudeomopdHa
CITMKA TTOJMHOTOCTPYKOCTH ¥ CaMa moAMHOrocTpykoct. Bumeru crp. 410-

411.

YerBpTu gomahm 3agatak

(1)

(7)

IMornenaru Tpumep 2 na crp. 208 u nosectu ra y Besy ca (6). Kao rect
pa3syMeBama OBe (bU3WYKe WHTEpIperanuje, pemutu 3amarak 6 wa 209.
CTpPaHHU.

ITornemaru cTp. 82.

Hudepennuparu no t u npuMenuTu TeopeMy O jeIMHCTBEHOCTH PEIICHHa.
Ilornenarn cTp. 144.

Kao u TIpumep 8 na 96. crpanu, oBaj 3ajaTak je (MaJjio HETPUBUjAJIHU]A,)
MaHudecTarmja nocJaeUe HEKOMIIAKTHOCTH Ha POy Kebe pemierma (TBp-
hemwe 2 va 96. crpanu).

OBaj 3amarak je miycrpanmja T3B. Memode KaPaxmepucmura y TeOpuju
MapIUjaJHuX U epeHIjaTHuX jeqHadnna. [IpuMeTumMo 1a ce 0BIe ToBOpH
CaMO O er3UCTEHINjU pellenha.

Komenmap o jeduncmeenocmu: Jdoxazatu I'poneanosy nejedunarocm: ako
cy f,g: [a,b) — R menpekumne HeHeratusre DyHKIMjE T

fH) <A+ / f(s)g(s)ds, A >0, (%)
Taga je ,
£(t) < Aexp( / o(s) ds) (T)

3a t € [a,b). (Yoyrcrso: mnpernocrasutd npso ga je A > 0. Taza je
h(t) = A+ [ f(s)g(s)ds > 0, maje B0 = JOIO < (1) jep je no
npernocrasim (H) f(t) < h(t). OmaTne wHTErpAMjOM 3aBPITATH MOKA3 32
coyuaj A > 0. Ako je A = 0, sameruTn A ca € 3a npouseosno € > 0 n
3aK/bYIUTH 113 je h, a camuMm TuM u [, jeqHaKo HyJIH.)

Heka cy f1, fo npa pemema u Hexa je E(t) = [o.|fi(z,t) — fa(z,1)]* da.
Hokazaru ga, nog oapeljenum npernocraskama o f1, fo, BaxKu % < A\E 3a
noroano uzabpany xkoucranry A. Ha ocuosy 'ponsasiose nejeanaxocru (T')
sakbyuuru FE = 0, 1j. f1 = fa. Cnomenyre ,onpelene npernocraske” (koje
omoryhaBajy padyHarme %—If) nedunuity kiaacy OyHKIHja y KOjo] MOKEMO
J1a TOBOPUMO O jeIMHCTBEHOCTH DEIEha.

IMornemaru crp. 95-99.




